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1. ZĠota liczba .  
 

1.1 ZğOTY PODZIAğ ODCINKA. 

 
    Czym jest zĠoty podziaĠ? 
 
Zğoty podziağ (ğac. sectio aurea), podziağ harmoniczny, boska proporcja (ğac. divina 

proportio) ð podziağ odcinka na dwie czňŜci tak, by stosunek dğugoŜci dğuŨszej z nich  

do kr·tszej byğ taki sam, jak cağego odcinka do czňŜci dğuŨszej. Stosunek ten nazywa siň zğotŃ 

liczbŃ i oznacza greckŃ literŃ ű - czyt. "fi".  

 

ű ...4984826180339887,1
2

15
 

 

http://pl.wikipedia.org 

 

 

 

  Konstrukcja geometryczna liczby  ű .  
 

 

Odcinek  o dğugoŜci  ma dğugoŜĺ bňdŃcŃ sumŃ dw·ch 

liczb:
2

1
oraz

2

5
. 

PierwszŃ wielkoŜĺ nietrudno skonstruowaĺ natomiast kwadrat 

drugiej czyli 
2

5
 jest sumŃ kwadrat·w dw·ch liczb: 1 i 

2

1
.  

A to oznacza, Ũe odcinek o dğugoŜci 
2

5
 jest przeciwprostokŃtnŃ 

tr·jkŃta o przyprostokŃtnych 1 i 
2

1
. Tr·jkŃt ten wystňpuje w kwadracie o boku 1. 

 

 

Ğuk okrňgu o promieniu dğugoŜci 
2

5
wykreŜlony ze Ŝrodka tego odcinka przetnie p·ğprostŃ  

w punkcie F. Odcinek OF ma dğugoŜĺ bňdŃcŃ zğotŃ liczbŃ. Konstrukcja pozwala na znalezienie na 

osi liczbowej liczby . Nie pozwala jednak podzieliĺ danego odcinka punktem w spos·b zğoty. 

 
Iwona Kusz, Bronisğawa Pabiach, Zğota liczba z Cabri II, Biblioteczka Cabristy zeszyt 5  

http://pl.wikipedia.org/
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 Konstrukcja zĠotego podziaĠu odcinka.  
 

 

 

Tok postňpowania: 

 rysujemy odcinek AB  

 rysujemy prostopadğŃ do niego prostŃ  

 na prostej wyznaczamy odcinek BC, kt·ry jest 

poğowŃ dğugoŜci odcinka AB  

 ğŃczymy punkt A i C  

 rysujemy ğuk o Ŝrodku w punkcie C  

i promieniu BC  

 na odcinku AC zaznaczamy punkt D  

 rysujemy ğuk o Ŝrodku w punkcie A i promieniu AD  

 wyznaczamy na odcinku AB punkt E 

 

W ten spos·b wyznaczyliŜmy zğotŃ proporcjň odcinka AB (w punkcie E prosta AB podzielona jest 

wedğug zğotego podziağu). 

http://matma4u.pl/Zloty-podzial-odcinka-metoda-graficzna-t9197.html 

 

 Z historii zĠotej liczby 

 
Najstarsza wzmianka o zğotej liczbie jako o ,,Ŝwiňtej proporcjiò siňga 1650 r p.n.e., kiedy  

to spisano w Egipcie papirus Rhinda opisujŃcy konstrukcjň Wielkiej Piramidy w Gizie. Herodot 

(485-425 p.n.e.) nazywany przez Cycerona ojcem historii, w jednym ze swych opis·w ok. 440 r 

p.n.e. relacjonuje, Ũe egipscy kapğani przekazali mu informacjň, iŨ rozmiary piramidy sŃ tak 

dobrane, Ũe pole kwadratu zbudowanego na jej wysokoŜci jest r·wne polu tr·jkŃta bňdŃcego 

ŜcianŃ bocznŃ piramidy. 

 

 

  

  Nieznane oblicze zĠotej liczby 
 

 

Okazuje siň, iŨ ,,boska proporcjaò moŨe mieĺ wiele wsp·lnego z ,,tym Zğymò.  

Wynika to z dziağania: 

 

sin(666)+cos(6*6*6)=  ű 
 

C·Ũ, to, co boskie, r·wnie dobrze moŨe byĺ szataŒskie. 

http://nonsensopedia.wikia.com/wiki/Szatan 

http://matma4u.pl/Zloty-podzial-odcinka-metoda-graficzna-t9197.html
http://nonsensopedia.wikia.com/wiki/Szatan
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1.2 ZğOTY PROSTOKňT  
 

 
     Czym jest zĠoty prostokŉt? 
 

Zğoty prostokŃt - to prostokŃt, w kt·rym dğugoŜci bok·w pozostajŃ w zğotym stosunku. 

 

 

 

 

Konstrukcja zĠotego prostokŉta. 
 

 

http://math-sqad.pl/informatyka/zloty-podzial/zloty-prostokat 

 

 

1) Rysujemy kwadrat. 

2) Kwadrat dzielimy na dwa jednakowe prostokŃty. 

3) W jednym prostokŃcie prowadzimy przekŃtnŃ. 

4) KreŜlimy ğuk o promieniu r·wnym dğugoŜci przekŃtnej prostokŃta. 

 

5) Prowadzimy prostopadğŃ przechodzŃcŃ przez punkt przeciňcia ğuku z liniŃ podstawy. 

Otrzymujemy zğoty prostokŃt. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

http://math-sqad.pl/informatyka/zloty-podzial/zloty-prostokat
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1.3. ZğOTY TRĎJKňT. 

 

Czym jest zĠoty tr·jkŉt? 
 

Zğoty tr·jkŃt to tr·jkŃt, kt·ry przy wierzchoğku posiada kŃt ostry 36
0 
oraz dwa kŃty ostre  

przy podstawie 72
0
. Stosunek dğugoŜci boku kaŨdego z nich do dğugoŜci jego podstawy jest 

zğotŃ liczbŃ. 

 

 

 

Konstrukcja piŎciokŉta foremnego 

 

 

1. Rysujemy okrŃg o Ŝrodku S. 

2. Rysujemy Ŝrednicň okrňgu i 
prostopadğy do niej promieŒ BS. 

3. Wyznaczamy poğowň jednego z 
promieni zawierajŃcych siň w 

Ŝrednicy - punkt A. 

4. Odmierzamy odlegğoŜĺ AB tworzŃc 
ğuk od punktu A, wyznaczajŃcy punkt C 

jego przeciňcia na Ŝrednicy. 

5. Odcinek BC jest dğugoŜciŃ boku piňciokŃta. 

 

http://pl.wikipedia.org/wiki/PiňciokŃt 

 

 

 Konstrukcja zĠotego tr·jkŉta  

 

 

 

 

PrzekŃtne piňciokŃta foremnego utworzonego w poprzednim ĺwiczeniu wyznaczajŃ zğoty tr·jkŃt. 

 

http://pl.wikipedia.org/wiki/Pi�ciok�t


 7 

1.4. ZğOTE SPIRALE 
 

 

 Spirala na bazie zĠotego prostokŉta 

 
Wiadomo, Ũe  jeŨeli od zğotego prostokŃta odetniemy kwadrat to pozostanie kolejny zğoty prostokŃt. 

Teraz utw·rzmy w kaŨdym kolejnym kwadracie ĺwierĺ okrňgu o Ŝrednicy dğugoŜci boku kwadratu, 

tak aby otrzymaĺ krzywŃ ciŃgğŃ. WykreŜlimy tym sposobem ZğotŃ Spiralň. 

 

Zğota spirala zostağa uznana za reprezentatywny 

przykğad zğotej liczby, poniewaŨ jest to spirala, jakŃ 

odnajdujemy w skrňcie muszli Ŝlimaka 

oraz ostrygi. 

 

 

 

 

Spirala na bazie zĠotego tr·jkŉta 

 
Podobnie do spirali opartej na zğotym prostokŃcie moŨna skonstruowaĺ spiralň na bazie zğotego 

tr·jkŃta. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

http://upload.wikimedia.org/wikipedia 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

http://upload.wikimedia.org/wikipedia
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1.5  PENTAGRAM.  

 

Czym jest pentagram?   

Pentagram ï rodzaj gwiazdy piňcioramiennej, figura geometryczna, w wielu kulturach 

uwaŨana za symbol magiczny. Sğowo pentagram pochodzi z jňzyka greckiego, gdzie "pente" znaczy 

5, a "gamma" literň, tak wiec pentagram odnosi siň do piňcioramiennej gwiazdy lub dowolnej innej 

figury skğadajŃcej siň z piňciu linii, a sami Grecy zapisywali pentagram jako 5A. 

 

 

 Z historii pentagramu  

Najstarszy pentagram zostağ odnaleziony w staroŨytnym mieŜcie Ur - centrum cywilizacji 

Mezopotamii i datowany jest (wedğug naukowc·w) na rok 3500 p.n.e. Prawdopodobnie uŨywany 

byğ jako pieczňĺ kr·lewska. 

http://www.teksty.gildia.pl/kormak/pentagram/pentagram 

 

 

 
       Co Ġŉczy pentagram i zĠotŉ liczbŎ? 
 

Idealny pentagram powstaje poprzez wyrysowanie przekŃtnych piňciokŃta foremnego i nastňpnie 

zamazanie oryginağu. MoŨna r·wnieŨ wydğuŨaĺ boki piňciokŃta do momentu spotkania, otrzymujŃc 

wiňkszy pentagram.KŃt wewnňtrzny pentagramu ma miarň 36Á. 

W pentagramie ukryty jest zğoty podziağ ű = (1+ã5)/2 = 1.61803398é 

 
 

http://pl.wikipedia.org/wiki/Pentagram 

http://www.teksty.gildia.pl/kormak/pentagram/pentagram
http://pl.wikipedia.org/wiki/Pentagram
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1.6 ALGEBRA ZğOTEJ LICZBY. 
 

 
 

Punkt F dzieli w zğotym stosunku odcinek AB jeŨeli: 

 

x

xx 1

1
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xx 1

1
 

 

  jest wiňc rozwiŃzaniem r·wnania:  012 xx  

 

0
2

51
lub

2

51

2

5

2

1
lub

2

5

2

1

4

5

2

1

0
4

5
)

2

1
( 2

xx

xx

x

x

                  czyli     
2

51
 

 

Zğota liczba ma ciekawe wğaŜciwoŜci: 

Ú aby jŃ podnieŜĺ do kwadratu wystarczy dodaĺ do niej jedynkň: 

1

01

2

2

 

 

Ú aby znaleŦĺ jej liczbň odwrotnŃ wystarczy odjŃĺ jedynkň:  

 

 

Ú uğamek piňtrowy (ğaŒcuchowy), zğoŨony z samych jedynek jest r·wny zğotej 

liczbie.                 


